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O que veremos?

Colocagao do problema
Como deve se comportar uma empresa que visa a obtencao de

lucro maximo e que nado tem poder de afetar os precos de seus
insumos e de seu produto?
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Colocagao do problema
Como deve se comportar uma empresa que visa a obtencao de

lucro maximo e que nado tem poder de afetar os precos de seus
insumos e de seu produto?

Duas abordagens equivalentes

@ Escolha das quantidades empregadas de cada insumo de
modo a fazer com que a diferenga entre o valor do total
produzido e o custo com a contratagdo dos insumo seja
maxima.

@® Escolha da quantidade produzida de modo a fazer com que a

diferenca entre o valor do total produzido e a fungdo de custo
seja maxima.
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Formulagao matematica

® pn insumos varidveis com quantidades representadas por
X1, X2, ..., Xn € Pregos wy, wa, ..., Wp;
® custo com insumos fixos é CF;

® y ¢é o total produzido e p é o preco do produto.

® f(x1,...,Xs) € afuncdo de producdo (de curto prazo, caso
haja algum insumo fixo). Assumiremos f(0,...,0) = 0.
O problema

Dadas as restricoes

xi>0,71=1,...,n e y < f(x1, %2, ..., Xpn)



Condigao de primeira ordem
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Condigao de primeira ordem

Flxx . x* =0 sex*>0
pM_W, ! i:]-l"'ln
ox; <0 sex*=0

Condicao de sequnda ordem
A funcao de producdo f(xy, ..., x,) deve ser localmente concava.



Interpretacoes para a condigao de primeira ordem

@ Igualdade entre o valor do produto marginal de um fator de
producao e seu preco:

of(xy,...,0
X?EO:}p(Xl—'Xn):pPMgi:Wi
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Interpretacoes para a condigao de primeira ordem

@ Igualdade entre o valor do produto marginal de um fator de
producao e seu preco:

of(x1,...,0%,
X?ZO#[)%:PPMEIZWI

@® Igualdade entre preco e custo marginal:

© lqualdade entre remuneracao real do fator e seu produto
marginal:
* MY
X; > 0= PMg, = F



Inatividade

Para encontrar o lucro maximo global é necessario comparar as
solucoes de maximo local entre si e com a solucao de canto,
X1=X2="'=O.

Caso nao hara solugdo com emprego positivo dos fatores varidveis

tal que
n
pf(x1, ..., x2) — Z wix; — CF > —CF,
i=1

a empresa deve permanecer inativa.



Funcoes relacionadas a maximizagao de lucro

Demandas pelos insumos de producao
A fungao de demanda do insumo /i, X{(p, w;, ..., wy), é a funcdo

que retorna a quantidade empregada do insumo / quando o lucro

da empresa é maximo.
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Demandas pelos insumos de producao
A fungao de demanda do insumo /i, X{(p, w;, ..., wy), é a funcdo

que retorna a quantidade empregada do insumo / quando o lucro
da empresa é maximo.

Funcao de oferta

A fungdo de oferta de uma empresa y*(p, wi, ..., w,) é a funcéo
que retorna o valor da funcdo de producdo quando o lucro é
maximo.

Funcao de lucro

A funcao de lucro de uma empresa 7t*(p, wj, ..., w,) é uma fungao
que retorna o valor do lucro maximo dessa empresa dados os

precos p, wj, ..., wp.
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A fungao de produgao
f(x1, %) = 39/x1%
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PMg; = 2 = 3X_§:ﬂ
p Xq p
P X5 P
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A funcao de oferta

y*(p, wi, wa) = f[x](p, w1, wa), x5 (p, w1, wa)]

3 3]
p> P
W12 Wo W1 W22

2

=33

y*(p,wi, w2) =3
w1 Wop



Exemplo — continuagao

A fungao de lucro
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Exemplo — continuagao

A fungao de lucro

7T (p, w1, wa) = py*(p, wi, wa) — wixj (p, wi, wa) — waX5 (p, wi, wo)

2 3 3
_ p
=px3 —W X —— — W2 X ——
w1 wWp Wi Wp w1 w,
3
b
7(p, wi, wp) =
GN7%)



Propriedades da fungao de lucro

® A funcdo de lucro é ndo decrescente em relagdo ao prego do
produto e ndo crescente em relagdo aos pregos dos fatores.
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® A funcdo de lucro é ndo decrescente em relagdo ao prego do
produto e ndo crescente em relagdo aos pregos dos fatores.

® A funcdo de lucro é convexa em relacdo ao preco de seu
produto e em relacdo aos precos dos fatores de produgéo.

® |ema de Hotelling:

an*D,Wr""W *
( (9\1/Vi ”) = —X; (P: Wi, ..., W”)

GJT*(P, Wi, ..y W”) = W
ap =Yy (p, Wi, ..., Wn)
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A fungao de produgao
f(x1, %) = 3y/x1%

Fungdes de demanda pelos insumos

p? p?
xi(pwi,we) = ——  x(p,wi, o) = ——
Wi wp w1 W,

A funcao de oferta

p?

w1 w2

y*(p, wi, wo) =3

A fungao de lucro
3

7T (p, w1, w2) = py*(p, wi, wp) — wy =
w1 Wy



Exemplo — continuagao

=3 = y*(p, wi, wa)

— 7" (p, wi, wo) = a5
p wiwz w1 w2



Exemplo — continuagao

0 p3 p2
— ¥ (p, w1, == =3 = y*(p, w1,
apﬂ (P, w1, wo) 3p wiws Wi y*(p, w1, wa)
— " (p, wi, wo) = 9 B — P —x7(p, w1, wa)
an pl 1, 2) — an W1W2 - WfW2 - 1l pr 1, 2



Exemplo — continuagao

3 2
a—pﬂ*(P, Wi, W) = aip waz = 3WI;W2 = y*(p, wi, wa)
. a p p? .
a—leT (P, = W2) - aW1 W1 Wp - sz - _Xl(p' o W2)
. a p p? .
a—wf (P, w1, w2) = Owo Wy ws - _W1W22 = —x(p w1, w2)
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Maximizagao de lucro

Nova colocagao do problema

TS 87 = c(y)

Condigao de primeira ordem

de(y)
dy

=p=>CMg=p

Condigao de sequnda ordem
d*c(y)
>
dy2 — 0




Maximizagao de lucro

Nova colocagao do problema

max py — c(y)
y

Condigao de primeira ordem

de(y)
= M =
dy p=CMg=p
Condigao de sequnda ordem
2
M,
ddw>0:ngZO

dy?2 ~
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Condigao de maximo global

Seja um produto positivo y* que satisfaca as condigoes de
primeira e sequnda ordem do problema de maximizacdo de lucro,
isto é, tal que CMg(y*) = p e, supondo que a funcdo de custo
seja duplamente diferenciavel, que CMg’(y*) > 0. Nesse caso y*
maximiza localmente o lucro da empresa. Para que y* maximize
globalmente o lucro da empresa é, em adigao, necessario que, em
adicao,
@ Caso haja qualquer outro nivel de producao y que satisfaca
as duas condicdes de lucro maximo, py™ — c(y*) > py — c(y),
e
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Condigao de maximo global

Seja um produto positivo y* que satisfaca as condigoes de
primeira e sequnda ordem do problema de maximizacdo de lucro,
isto é, tal que CMg(y*) = p e, supondo que a funcdo de custo
seja duplamente diferenciavel, que CMg’(y*) > 0. Nesse caso y*
maximiza localmente o lucro da empresa. Para que y* maximize
globalmente o lucro da empresa é, em adigao, necessario que, em
adicao,
@ Caso haja qualquer outro nivel de producao y que satisfaca
as duas condicdes de lucro maximo, py™ — c(y*) > py — c(y),
e
@® O lucro obtido ao se produzir y* seja superior ao lucro
obtido ao nao se produzir nada, ou seja,

py* — CV(y")— CF > —CF = py* > CV(y")
= p > CVM(y") 19
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Encerramento de atividades
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A curva de oferta da firma individual
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A curva de oferta da firma individual
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Medidas de ganho do produtor

Lucro

7(p) = py(p) — cly(p))

23



Medidas de ganho do produtor

Lucro

Excedente do produtor (EP)
EP = py(p) — CV(y(p))

23
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Questao 07 — ANPEC 2018

Uma empresa produz, com duas fabricas (1 e 2), um bem em
ambiente perfeitamente competitivo no curto prazo. A planta 1
produz o bem com custos totais expressos pela funcao

CT(y1) = 10y + %ylz A planta 2 produz segundo a funcdo de
custo CT(y2) = %yzz Julgue as assertivas:

@ Existe volume de producao tal que a empresa opera somente

com a planta 2 ;
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Questao 03 — ANPEC 2013

Suponha que a funcao de producao de para um dado produto tem
a seguinte forma funcional: g = f(x1) = 2x; — 0, 03xZ. Considere
também que o preco de uma unidade do bem final é

p(g) = R$10,00 e o preco unitario do insumo, praticado pelo
mercado, é p(x1) = R$8, 00.

Dadas essas informacdes, é correto afirmar que:

© O nivel de utilizacdo do insumo que maximiza o nivel de
producédo é x; = 33, 33.

28
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Questao 03 — ANPEC 2011

Sobre a Teoria da Producao analise as afirmativas abaixo:

© A funcdo de producdo que exibe retornos constantes de
escala é uma fungdo homogénea do grau 0.
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Questao 03 - ANPEC 2011 (continuagao)

Sobre a Teoria da Produgdo analise as afirmativas abaixo:

©® Suponha que 7(-) é a funcdo lucro do conjunto de producéo
Y e que y(-) é a correspondéncia de oferta associada.
Suponha também que Y é fechado e satisfaz a propriedade
de free disposal (livre descarte). Nesse contexto, sequndo o
Lema de Hotelling: se y(p) consiste de um unico ponto,

entdo s(-) é diferencidvel em p e Dym(p) = y(p).
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Questao 06 — ANPEC 2005

Considere um mercado em concorréncia perfeita, avalie as
afirmativas:

O A igualdade entre prego e custo marginal é condicdo
necessaria, mas nao suficiente para a maximizacao dos lucros
da firma.
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Questao 06 — ANPEC 2005 (cont.)

Considere um mercado em concorréncia perfeita, avalie as
afirmativas:

© Se a funcao de custo total de uma firma for
C(q) = q® — 99° + 42q e se o preco de mercado for iqual a

42, a elasticidade-preco da oferta deste produtor sera igual a

18
=,
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Questao 06 — ANPEC 2005 (cont.)
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O O valor do excedente do produtor iguala-se aos lucros totais
da firma mais o valor do custo fixo.
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