RESOLUCAO DO EXAME ANPEC DE MICROECONOMIA PARA 2008

ROBERTO GUENA DE OLIVEIRA

QUESTAO 1 |

Considere uma fungao de utilidade Cobb-Douglas U = g¢ g5~ . Julgue as afirma-
tivas abaixo:

©

®e oo 06

A demanda hicksiana pelo bem 1 tem a forma g1 = U[pﬁ7 +p§]wp

p=0,75.

, em que

A sensibilidade da demanda hicksiana do bem 1 em relagdo ao prego do bem
2 é iqual a sensibilidade da demanda hicksiana do bem 2 ao prego do bem 1.

A demanda marshalliana pelo bem 1 tem a forma g1 = Ap}~“p§~'W , em que
A é uma funcdo de a e em que W é a renda do consumidor.

O efeito-renda para esta fungdo é dado por (—a?W)/p? .

Para esta funcao de utilidade, o efeito renda é igual ao efeito substituicdo.

SoLugAo

Falso. N&o precisamos fazer contas para resolver esse item. Basta ver que a
fungao de demanda sugerida é crescente em relacdo a p1. Como a demanda
hicksiana ou compensada de um bem é sempre ndo crescente em relagao ao seu
preco, concluimos que essa ndo pode ser uma funcdo de demanda compensada.

Verdadeiro com ressalva. Notando por h;(p1,p2, u) a fungdo de demanda
hicksiana do bem i (i = 1,2) e por e(p1,p2,u) a funcdo de dispéndio em
fungao dos precos p1 e p, dos bens 1 e 2, respectivamente, e do nivel de
utilidade u, sabemos, pelo lema de Shephard que

de(p1, p2, u)
6pi

Isso implica, pelo teorema de Young,

:h[(p1,p2,u) [:1,2

Ohi(p1,p2,u) _ d%e(p1,p2,u) _ Oha(p1, pa, u)

9p2 dp10p> api

O termo sensibilidade pode ser empregado tanto para designar a derivada
de uma fungdo quanto sua elasticidade. Se interpretarmos “sensibilidade da
demanda hicksiana do bem 1 (2) em relagdo ao preco do bem 2 (1)" como a
derivada dessa demanda em relagao ao prego do bem 2 (1), entdo concluimos
que a afirmagdo é verdadeira.
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(@ Falso. O mais facil é lembrar que, se uma fungdo de utilidade tem a forma
Cobb-Douglas U(q1, q2) = q9q5, a fungdo de demanda pelo bem 1 serd

_a w
"= 0D p1
No presente caso, a = a e b = 1 — a. Portanto, a fungdo de demanda pelo
bem 1 é
w
=a—.
q1 P

Se vocé ndo lembrasse a formula da funcdo de demanda marshalliana (re-
comendo fortemente que se lembre), ainda assim vocé poderia resolver esse
item sem muitas contas. Basta lembrar que toda funcdo de demanda marshal-
liana é homogénea de grau zero, isto é, se g1(p1, p2, w) é a fungdo de demanda
marshalliana pelo bem 1 na qual w é a renda do consumidor, q1(k p1, kK p2, K W) =
g1(p1, p2, w). Mas essa propriedade néo se verifica na pretensa funcao de de-
manda apresentada no enunciado (g1(p1, p2, w) = Ap}~9p$~'w) pois

T—a a—1

qi(kp1, Kk p2, kW) = q1A(k p2)' = (k p1)* Tk w = kAP p§T W £ qa(pr, pa, w)
(3® Verdadeiro. A equacao de Slutsky nos diz que
9q1(p1, p2, w) _ 0hi(p1,pa, w) 9q1(p1, p2, W)
op1 op1 om
sendo que hq(p1, p2, w) e a fungdo de demanda compensada ou hicksiana pelo
bem 1. W é o chamado efeito susbstituicdo e —q1(p1, p2, W)w

é o efeito renda. Como no nosso caso a fungdo de demanda pelo bem 1 é
g1(p1, p2, w) = a%/p, o efeito substituicdo sera dado por

— q1(p1, p2, w)

aq1(p1, p2, w) w ( a ) a’w
- o w)—" " = —ag— [ — | = ——~
q1(p1, p2, W) am ol py

(® Falso. Para calcular o efeito substituicdo em funcdo dos precos e da renda
podemos usar a equacgao de Slutsky obtendo

oh1  0qq dq1 wo a’w wala—1)

o o Von T Y 2T T T T T 7
P P1 w P7 P7 Pi

Esse resultado é diferente do efeito susbstituicao calculado no item anterior

(= —*wp3).

QUESTAO 2 |

Julgue as sequintes afirmagdes:

(©® Um individuo consome apenas dois produtos, X e Y, e possui curvas de indife-
renga sobre estes produtos bem comportadas (isto é, estritamente convexas e
estritamente monotdnicas). Se ele é indiferente entre as cestas (1,3) e (3,1),
entdo a cesta (2, 2) deve ser estritamente preferida a qualquer uma das outras.

(® Um individuo, com renda de 12 reais, tendo que escolher combinagdes dos
bens (X, Y), comprou a cesta (4,8), quando o preco dos dois bens era de 1
real. Quando o preco do primeiro bem caiu para 50 centavos e o do sequndo
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subiu para 4 reais, ele comprou a cesta (8,2). Somente com esta informagao,
ndo podemos saber se ele estd melhor na sequnda situacgao.

Suponha que um individuo, tendo que escolher combinagées dos bens (X, Y),
descobre que, apds uma redugao no preco do bem X e um aumento no preco
do bem Y, ainda conseque, gastando toda a sua renda, comprar a mesma cesta
de antes. Entdo, ele estd em melhor situacao.

Suponha que, em resposta a um aumento no prego do bem X, um consumidor
continua adquirindo a mesma quantidade do bem. Entdo esse bem deve ser
um bem inferior.

A curva de Engel mostra a relagdo entre preco e quantidade demandada.

SoLugAo

Verdadeiro. Se as preferéncias sdo estritamente convexas, entdo o consumidor
prefere a cesta de bens que constitui uma média entre duas cestas de bens
indiferentes entre si a qualquer uma dessas duas cestas de bens.

Falso. Aos precos iniciais, a cesta de bens (8, 2), que foi escolhida aos pregos
finais, fazia parte do conjunto de restricdo orgamentaria, pois seu valor era
1x8+1x2=10, inferior a renda do consumidor. (A cesta de bens escolhida
nas condigdes iniciais revelou-se preferida a cesta de bens escolhida aos
precos finais). Desse modo, aos precos iniciais, a escolha 6tima do consumidor
era ao menos tdo boa quanto a escolha que fez aos pregos finais. Concluimos
que, aos precos finais, o consumidor ndo pode estar melhor do que estava aos
precos inicais.

Falso. Podemos apenas afirmar que o consumidor ndo pode estar pior do que
na situacdo incial, pois ele ainda é capaz de consumir, caso queira, a cesta
de bens inicialmente demandada. N&o podemos afirmar todavia, que neces-
sariamente ele ficara em situacdo melhor apés a mudanga nos precos. Por
exemplo, caso o consumidor considere os dois bens complementos perfeitos,
apo6s a mudanga nos precos, ele continuard consumindo a mesma cesta de
bens que consumia inicialmente e portanto, ndo ficara nem melhor nem pior
do que na situacdo incial.

Falso. Se o preco p de um bem aumenta, e todos os outros argumentos da
funcdo de demanda por esse bem sdo mantidos constantes, o efeito final sobre
o sua demanda x é dado pela soma do efeito substituicao mais o efeito renda.
O efeito substituicdo serd necessariamente néo positivo (a lei da demanda vale
para a demanda compensada) e o efeito renda sera positivo caso se trate de um
bem inferior e ndo positivo, caso contrario. Assim, ha duas situagdes nas quais
o aumento no prego de um bem implica na manutengdo do consumo desse bem
por parte de um consumidor. Na primeira delas o efeito substituicao é negativo
e o efeito renda é positivo (tratando-se, portanto, de um bem inferior) e tem o
mesmo valor absoluto que o efeito susbstituicao, de tal sorte que os dois efeitos
se anulam. Na sequnda situagdo, tanto o efeito substituicdo quanto o efeito
renda sdo nulos. Isso ocorre, por exemplo, quanto a quantidade inicialmente
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demandada do bem em questao é nula (vocé seria capaz de pensar um outro
exemplo?).

Falso. A curva de Engel mostra a relagao entre renda e quantidade demanda.

QuEsTAo 3 |

Suponha que ha dois bens. O primeiro bem é infinitamente divisivel, ou seja, pode
ser consumido em qualquer quantidade x > 0, e o sequndo é um bem indivisivel,
podendo ser consumido apenas nas quantidades y = 0 ou y = 1. O prego do bem
divisivel é p =10 e o do bem indivisivel é ¢ = 30. O consumidor tem renda M = 60
e sua funcdo utilidade é definida por u(x,0) = x/2 e u(x,1) = 2x — 4. Julque as
afirmativas a sequir:

©

®
@

A quantidade do bem divisivel que deixa o consumidor indiferente entre con-
sumir ou ndo o bem indivisivel é xo = 4/3.

A demanda marshalliana é (x*, y*) = (6, 0).

Suponha que o preco do bem divisivel cai para p’ = 6. Entdo o bem divisivel,
para essa especifica variacao de preco (ou seja, Ap = —4), apresenta carater
de bem de Giffen, isto é, Ax/Ap > 0, em que Ax é a variacdo na quantidade
demandada do bem divisivel decorrente da variagao de preco.

Suponha que o prego do bem divisivel ainda é p = 10. Se a renda do
consumidor sobe para M’ = 70, entdo a demanda marshalliana é (x**, y**) =
(4,0).

Para qualquer variacao de renda AM, tal que |AM| > 20/3, o bem indivisivel
apresenta cardter de bem normal.

SoLugAo

Falso. A quantidade xo do bem divisivel que deixa o consumidor indiferente
entre consumir ou ndo bem indivisivel é aquela para a qual a sua funcdo de
utilidade nédo é afetada pelo consumo do bem indivisivel, isto é, xo deve ser
tal que

%:ZXO—“:)XO:g.

Verdadeiro. Ao decidir se deve adquirir ou ndo o bem indivisivel, o consumidor
deve comparar a utilidade que obtém caso destine toda sua renda a aquisicao
do bem divisivel, consumindo uma quantidade x = M/p deste bem com a
utilidade que pode obter caso adquira o bem indivisivel e use o restante
de sua renda com a aquisicdo do bem divisivel ficando com x = (M — q)/p
unidades deste. A utilidade que ele deriva no primeiro caso é

Mp M

2 2p
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No sequndo caso, sua utilidade serd

M —
22 —9 4
p
A condigdo para que nosso consumidor adquira uma unidade do bem indivisivel
é, portanto,
M — M 2
p AL R > — ou, simplificando, M >4 Pt q. (1)
p 2p 3
Como temos M = 60, p = 10 e g = 30, o lado direito da desigualdade
acima é 2003 > 1803 = M. Portanto, o consumidor devera optar por consumir
apenas o bem divisivel na quantidade M/, = 6.

Vedadeiro. Caso o preco do bem divisivel caia para p’ = 6 a condicao (1)
acima passa a ser valida, pois teremos
180 _ 164 2p" +q
M=—>—=4 .
3773 3
Assim, o consumidor devera optar por adquirir o bem indivisivel, passando a
comprar (M—q)/p’ = 30/6 = 5 unidades do bem divisivel. Consequentemente,
a quantidade demandada desse bem diminui de 6 para 5 unidades em resposta
a uma reducdo em seu preco de p = 10 para p’ = 6.

7

Falso. Nesse novo cendrio, a condi¢do (1) também é atendida pois M’ =
2103 > 200/3 = 4(2p+q)j3. Assim, o consumidor ird adquirir o bem indivisivel,
restando apenas M’ — g = 70 — 30 = 40 para a compra do bem divisivel, o
que garante a aquisicdo de 49/p = 40/10 = 4 unidades desse bem. O enunciado
estd errado por afirmar que a quantidade a ser demandada do bem indivisivel
serd nula.

Verdadeiro, embora ambiguo. Existe uma cesta ambiguidade acerca do uso
do termo “bem normal”. Para alguns autores, um bem normal é um bem cuja
quantiade demandada aumenta quando a renda aumenta. Outros consideram
bens normais, todos os bens cujas quantidades demandadas ndo diminuem
quando a renda aumenta. Pela condigéo (1), conluimos que o consumo do bem
indivisivel ndo pode diminuir como resposta a qualquer variagado positiva na
renda do consumidor nem tampouco aumentar em resposta a qualquer vairagao
negativa nessa renda. Desse modo, se considerarmos como “bem normal” um
bem cuja demanda ndo responde com sinais inversos a variagde na renda, o
bem indivisivel sera um bem normal para qualquer AM e, em particular, para
|AM| > 20/3.

QuESTAO 4 |

Seja Q = K?L'=% uma funcao de produgdo Cobb-Douglas. Julgue as afirmativas a

sequir:

©

A demanda condicional pelo fator trabalho é L* = Q .
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(® Supondo que a quantidade produzida seja de 3 unidades, a remuneracdo do
trabalho igual a 1, a remuneracao do capital igual a 1 e que @ = 0,5, temos
que a quantidade de trabalho demandada é igual a 3.

(@ No longo prazo, a fungao custo associada a esta fungdo de producdo é do tipo
ESC (Elasticidade de Substituicdo Constante), sendo que a elasticidade de
substituicdo entre os fatores é 0, 25.

(® Supondo os mesmos dados do item (1), temos que o custo total de produgao é
6 (seis).

(@ Esta funcdo de produgdo, no curto-prazo, supondo que o capital seja fixo,
possui um custo marginal decrescente em relacdo a quantidade de capital.

SoLugAo

Observagdo: assumiremos que 0 < a < 1 pois o enunciado afirma que se trata
de uma fungdo Cobb-Douglas, de tal sorte que podemos induzir que o expoentes do
fatares de produgao séo positivos.

(© Falso. Desde que as curvas de isoquantas sejam convexas em relacdo a origem
e o problema de minimizagdo de custos nao implique uma solugdo de canto,
fungdo de demanda condicionada é obtida resolvendo o sequinte sistema de
equagoes:

ITMST| = —
w
fK,L) =0

No qual TMST é a taxa marginal de susbstituicdo técnica, r e w sdo, respec-
tivamente, os precos do capital e do trabalho e f(K, L) é a fungao de produgao.
A primeira equagdo da a condicdo de tangéncia entra a linha de isocusto e
a curva de isoquanta. A seqgunda equagao descreve a condicdo de produgao
minima igual a Q. No caso do presente exercicio, o sistema de equacdes
acima assume a forma

a L_r
1—aK w
KaL1—a:Q

Resolvendo esse sistema de equacdes para L e K, obtemos as seqguintes fun-
¢oes de demanda condicionadas:

L*=(1_0L)GQ e K*:( a K)WQ

a w T1—ar

(® Verdadeiro. Basta substituir @ por 2, w e r por 1 e Q por 3 na funcao de
demanda condicionada que acabamos de derivar para obtermos

—1 1
L= (1 /21) 3=3

1h 1

(@ Falso. Por se tratar de uma funcado de produgdo do tipo Cobb-Douglas, sa-
bemos que ela apresenta uma elasticidade de substituicao constante igual a
1 e ndo iqual a 0,25 como afirma o enunciado.
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Verdadeiro. J& vimos que a demanda condicionada do trabalho sera [* = 3.
Obtemos K*, subsituindo a, Q, r e w pelos valores informados no item (@,

ficando com
ho ow)'"
Kf=|—— 3=3
(1 —12r )
Assim, o custo total de producédo sera dado portanto
rK*+wl*=1x34+1%x3=6

Verdadeiro. Se o capital é fixo e igual a K, para se produzir Q unidades de
produto é necessario empregar uma quantidade de trabalho L** tal que

1
?O( L*M*O{ — Q:> [ — 01; )
Fﬁ

Assim, o custo de producdo de curto prazo sera

C™0Q,K,w,r) =w=—r +rK

e o custo marginal serd

9C* w (Q)ﬁ
= .

M = — =
e R

Como a,1—a > 0, concluimos que o custo marginal de produgao é decrescente
em relacdo a K.

QuEsTAo 5 |

Em um certo mercado, a demanda inversa é dada por P =100 — Q, em que P é o
preco do produto e Q a quantidade total demandada. Suponha que o efeito-renda é
nulo. A oferta do bem é dada por P = Q. Julgue as afirmativas a sequir:

©
0]

@

No equilibrio, o excedente total é ET = 1.250.

Suponha que o governo cria um imposto de t = 20 por cada unidade comerci-
alizada. Entdo o preco pago pelos demandantes é P? = 60 e o preco recebido
pelos ofertantes é P° = 40.

Considere ainda a incidéncia do imposto de t = 20 por cada unidade co-
mercializada. Entdo, no equilibrio, a arrecadacao tributaria do governo é
T =1.000.

A incidéncia do imposto de t = 20 por cada unidade comercializada implica
uma perda de bem-estar (isto é, um deadweight loss ou, ainda, a area do
trianqulo de Harberger) igual a DWL = 100.

Se, em vez do imposto, o governo cria um subsidio de s = 20 por cada unidade
comercializada, entdo havera um ganho de bem-estar dado por G = 100.
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SoLugAo

(© Falso. O excedente total é dado pela area abaixo da curva de demanda e
acima da curva de oferta, colorida em cinza na figura:

P

100 P

90

I
Q

80 -
70 -
60 -
VB | 00000000000000003 .
40 :
30

27 P =100 - Q

0 L \ T T T Q

0 10 20 30 40 50 60 70 80 90 100

Essa 4rea é igual a (100x50)3 = 2.500

(® Verdadeiro. Com a introducao do imposto, o equilibrio serd obtido quando a
diferenga entre o preco de demanda e o preco de oferta for igual ao valor do
imposto: PY—Ps =t ou seja, 100 — Q — Q = 20 = Q = 40. Assim, o prego
de demanda de equilibrio serd P9 = 100 — 40 = 60 e o preco de oferta serd
P* = 40.

(@ Falso. A arrecadacdo tributaria sera dada pelo produto da multiplicacao entre
a quantidade de equilibrio 40 e o imposto por unidade t = 20, ou seja 40x20 =
800.

(® Verdadeiro. O deadweight loss é a &rea do tridngulo marcado na figura abaixo,
igual a (20 x 10) + 2 = 100:

P

100 Ps

90

I
Q

80
70
60 et
50 t=20
40 4o .
30

2 Pd =100 — Q

0 [ — \ — T T T T Q

0 10 20 30 40 50 60 70 80 90 100
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(@ Falso. A introducdo do subsidio implica uma perda de bem estar, visto que

o total de subsidios pagos é superior ao ganho auferido por produtores e
consumidores.

QuESTAO 6 |

Considere uma economia de troca pura com dois bens e dois agentes, A e B. O
agentes A e B possuem a mesma utilidade u(x,y) = /xy . Julgue as afirmativas
abaixo:

(© Se a dotagao inicial de A é e4 = (4,1) e a de B é eg = (16,4), entdo a
alocacdo formada pelas cestas f4 = (4,1) (para o agente A) e fg = (16, 3)
(para o agente B) é Pareto- eficiente.

(® Se a dotacdo inicial de Aé eqs = (4,1) e ade B é eg = (16,4), entdo a curva
de contrato no plano x — y é dada pela funcdo y = /x — 1.

(@ Se a dotacao inicial de A é eq = (4,2) e a de B é eg = (2,4), entdo, no
equilibrio walrasiano, os pregos relativos sdo iguais a unidade.

(® Se adotagao inicialde Aé ey = (4,2) e ade B é eg = (2,4), entdo a alocagao
de equilibrio walrasiano é dada pelas cestas ga = (3, 3) (para o agente A) e
gs = (3,3) (para o agente B).

(® Seadotacdoinicialde Aé ey =(2,2) eade Bé eg = (6,6), entdo a alocagao
de equilibrio walrasiano é dada pelas cestas hy = (4,4) (para o agente A) e
hg = (4,4) (para o agente B).

SoLugAo

As quatro questdes serdo resolvidas caso encontremos o equilibiro walrasiano e
determinemos a curva de contrato dessa economia. Comecemos com a ultima tarefa.

Sejam x4 e xg e ya e yg as quantidades consumidas dos bens x e y pelos consu-
midores A e B, respectivamente. A taxa marginal de substituicdo do consumidor A é
TMSy = —12 e a taxa marginal de substituicdo do consumidor B ¢ TMSg = —12.
Sejam e, e e, as dotagdes totais dos bens x e y nessa economia. Uma alocagao
eficiente deve satisfazer a duas condigdes:

(1) A alocagao deve ser factivel e sem desperdicio: x4+ xg = e, e ya+y, = e,

(2) Desde que a alocagdo nao seja uma alocacdo de canto (sabemos que néo serd
porque as preferéncias sdo Cobb-Douglas), as taxas marginais de substituicdo
dos dois consumidores devem ser iguais:

Ya _ Yo

Xa B Xb

Da primeira condigdo, obtemos xg = e, — x4 e yg = e, — ya. Substituindo na

segunda condicao, ficamos com
Ya _ &y T YA

ya _ €
=T T X AR = YA S =
A

XA €x — XA
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Assim, o conjunto de Pareto (ou a curva de contrato) serd caracterizado pela equacéo
ya= Ly (2)
€x
cujo gréfico é uma linha reta com inclinagao dada pela razao entre as dotacdes iniciais
dos bens y e x nessa economia que une o vértice inferior esquerdo ao vértice superior
direito da caixa de Edgeworth.

Para encontrarmos o equilibrio walrasiano, basta encontrarmos a condigdo de equi-
librio em um mercado. Como as fungdes utilidade sdo do tipo Cobb-Douglas, sabemos
que as fungdes de demanda pelo bem x serdo

va  peyte vg  pes+ep
Xp=s—=—=—— € Xg=-—=—°—>2
2p 2p 2p 2p
nas quais p é o preco do bem x em relagdo ao preco do bem y, va = pe} + e} é
o valor da dotagdo inicial (e%,e%) do consumidor A e vg = pe + e} é o valor da
dotagdo inicial (e}, e}) do consumidor B. No equilibrio, essas demandas somadas
devem igualar-se a dotagdo total do bem x, e, + ej:

peitel , pey+el
2p 2p
Resolvendo para p, encontramos o preco relativo de equilibrio

=ej+ep

y y
_9A+E'B:ﬂ

ext+ey e

Note que o preco de equilibrio que encontramos é igual a taxa marginal de substituicao
sobre a curva de contrato. Esse resultado era esperado porque, pelo primeiro teorema
do bem estar social, a alocacdo de equilibrio deve estar sobre a curva de contrato e
porque, em equilibrio, os consumidores igualam suas taxas marginais de susbstiuicao
ao preco relativo.

Substituindo essa valor de p nas fungdbes de demanda pelo bem x e observando
que as fungdes de demanda pelo bem y sao

A
va  pexte . vg  peg+ep
B - B ==
=T 2 ) 2
Chegamos a sequinte alocacdo de equilibrio:
X eX J
— %44 el — Sufay
XA—2+912 Yya=47+t73 3)
X X Y
— & s — S, %
XB—2+912 Yys =5, 72+

Podemos agora responder todos os itens do exercicio:

(© Falso. Vimos que em uma alocacao eficiente a razao entre o consumo do bem
y e o consumo do bem x deve ser a mesma para os dois consumidores. Mas
isso ndo ocorre na alocagao fa, fg, visto que essa razao é igual a /4 para o
consumidor A e igual a 3/16 para o consumidor B.

() Falso. Essa expressao nao corresponde a expressdo (2) que derivamos para a
curva de contrato.

. . . . ael
(@ Verdadeiro. Vimos que o preco relativo serd p = 472 No caso, temos
E‘A+EB
ey =4, ea :2 2, e = 2, e}, = 4, de tal sorte que o prego relativo de equilibrio
+

serd p =55 =1
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Verdadeiro. Basta substituir 5 = 4, e} = 2, e} = 2, e, = 4 em (3) para
obter esse resultado.

Falso. Se substituirmos e} = 2, ei,/\ =2, e5 =6, eyB = 6 em (3), notaremos
que o equilibrio geral walrasiano é obtido ja na alocagao inicial.

QuEsTAO 7 |

Considere dois sujeitos, X e Y, cuja satisfacdo com o consumo de um bem depende
ndo apenas do quanto o préprio individuo consome, mas o quanto o outro individuo
consome também. A utilidade do individuo X é dada por Ux = Qx — sz. Da mesma
forma, a utilidade do individuo Y é dada por Uy = Qy — Qi , em que Qx e Qy
sdo as quantidades consumidas do bem pelos consumidores X e Y, respectivamente.
Suponha que existam quatro unidades do produto, para serem distribuidas entre o
individuo X e o individuo Y. Julgue as seguintes afirmacdes:

©

® 66 o 06

Se os dois individuos consumirem metade da quantidade disponivel, teremos
um 6timo de Pareto.

Se, por acidente, trés unidades do produto se perdem e o restante é dividido
igualmente, entdo ha um melhoramento de Pareto.

Para que a soma das utilidades fosse maximizada com uma distribuigdo igual
dos bens, o montante do produto que deveria ser descartado é zero.

Se fosse possivel descartar um pouco do produto, e dividir o restante, eles
deveriam descartar uma unidade para maximizar as suas utilidades.

Esta é uma situacdo em que existem externalidades positivas no consumo.

SoLugAo

Ambiguo — o gabartio d& verdadeiro. A resposta do gabarito sé estara cor-
reta se considerarmos que ndo seja factivel consumir menos do que o total
disponivel do bem. Nesse caso, qualquer distribuicdo das 4 unidades desse
bem entre os dois consumidores sera Pareto eficiente. Porém, se supusermos,
como é usual, que seja possivel deixar de consumir parte da dotagao inicial de
um bem sem que com isso se incorra em qualquer tipo de custo, ou seja, caso
adotemos a hipdtese de livre descarte, a alocacao de consumo na qual cada
consumidor consome duas unidades do bem deixard de ser Pareto eficiente.
Isso porque existirdo outras alocagdes factiveis (sob essa hipdotese) que lhe
sdo Pareto superiores. Por exemplo, a alocacao na qual o consumo do bem é
igual a zero para os dois consumidores geraria um nivel de utilidade também
igual a zero para esses consumidores, nivel esse superior ao nivel de utilidade
igual a —2 obtido quando cada consumidor consome duas unidades do bem.

Verdadeiro. Caso, como resultado da divisdo de uma unidade do bem entre
os dois consumidores, cada individuo consumisse apenas 12 unidade do bem,
a utilidade de cada consumidor seria igual a /4, superior a utilidade de —2
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obtida quando cada individuo consome duas unidades do bem. Os dois indivi-
duos ficariam em situagao melhor, o que configuraria uma melhoria paretiana.

Falso. Com a distribuicdo igual dos bens, teremos Qx = Qy e, portanto
Ui+ Uy =20x — ZQ)Z(. A condigao de méximo para essa soma é 2—4Q, =0,
o que implca Qx = 2 e, como Qx = Qy, Ox + Qy = 1. Entdo, o montante
do produto que deveria ser descartado é de trés unidades.

Falso. Acabamos de ver que eles deveriam descartar trés unidades ao todo,
isto é uma unidade e meia por consumidor.

Falso. Esse é um caso de externalidades negativas no consumo, pois o con-
sumo do bem por parte de um dos individuos reduz a utilidade do outro indi-
viduo.

QuEsTAO 8 |

Um individuo possui a seguinte funcao utilidade U =1 — (1/W) , em que W é o
valor presente liquido da sua renda futura. Neste momento, ele estd contemplando
duas opgdes de carreira profissional. A primeira opgao dard a ele uma renda certa de
W =5. A outra alternativa dara W = 400, com 1% de chance, e W = 4, com 99% de
chance. Assim sendo, responda as sequintes questdes:

©
O)
©)

® ©

O coeficiente de aversdo absoluta ao risco de Arrow-Pratt é 1/W .
E maior a utilidade esperada da sequnda opcao.

Suponha que exista uma forma pela qual o individuo saiba exatamente se
conseqguira obter W = 400 ou W = 4 se escolher a sequnda alternativa. O
maior valor que o individuo estaria disposto a pagar por esta informagao é 1.

O equivalente certo (ou equivalente de certeza) da segunda alternativa é 4,5.

A aversao relativa ao risco deste individuo diminui no caso em que ele possua
W = 400 se comparada ao caso em que ele possua W = 5.

SoLugAo

Falso. O coeficiente de aversao absoluta ao risco de Arrow-Pratt é dado pela
expressdo —U’/u que, no caso desse exericio é Z/w.

Falso. Basta observar que o valor esperado da segunda opgao é 0,01 x 400 +
0,99 x4 < 0,001 x400+ 1 x4 = 4,4 Esse valor é inferior a renda que
o individuo obtém na primeira opgdo. Como o individuo é averso ao risco
(o coeficiente de aversdo ao risco calculado acima é positivo) ele jamais ird
preferir uma opgao de risco que dé um valor esperado inferior ao de uma opgéo
segura. Portanto, a utilidade esperada da sequnda opgao nédo pode ser maior
do que a da primeira opcao.

Falso. Se o individuo pagar p pela informacdo, entdo caso ele descubra que
a sequnda opcdo dara W = 400, ele optara por essa opgdo, ficando com
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uma renda de 400 — p. Caso contrario, ele escolherd a primeira opgdo e
ficara com uma renda de 5 — p. Assim, ex ante, pagar p por essa informacgao
significa escolher uma situacdo de risco na qual o individuo recebe 5—p com
probabilidade de 99% e 400 — p com probabilidade de 1%. Se p = 1, ao
comprar a informagdo, o individuo assumira uma posicao de risco que paga 4
com 99% de chance e 399 com 1% de chance, posicdo essa que é ainda pior
do que a situacao 2 e que, assim, nunca serd assumida.

(® Falso. O equivalente certo (ou certeza ou seguro) da sequnda opcgao é neces-
sariamente menor do que seu valor esperado, visto que o consumidor é averso
ao risco. Como esse valor esperado é de 4,4, o equivalente certo ndo pode
ser igual a 4,5.

(@ Falso. O coefiente de aversao relativa ao risco é —W%. No caso da funcao
de utilidade desse exercicio, ele é igual, portanto, a W% = 2. Assim, a
aversao relativa ao risco desse individuo é constante e ndo pode ser afetada

por variagoes em W.

Observagao. Os itens (1) a (3 desse exercicio sdo bons exemplos de que, por vezes,
podemos usar nossos conhecimentos para evitar fazer contas trabalhosas. Se vocé
fosse calcular a utilidade esperada da sequnda opgao (para responder o item (1)),
o valor maximo que o individuo estaria disposto a pagar para conseguir a informa-
cao (item (@) e o equivalente certo da sequnda opcdo (para responder o item (3)),
certamente perderia valiosos minutos.

QuesTAo g |

Considere uma lagoa em que é possivel pescar. Suponha que o preco do peixe
é 1 e que f(n) é a quantidade total de peixes pescados, em que n é o nimero de
barcos de pesca na lagoa. Suponha que a funcdo f(n) esta sujeita a rendimentos
decrescentes. Suponha também que, para pescar, é necessério apenas adquirir um
barco e equipamento que possuem custo constante igual a ¢ > 0. Com base nessas

informacdes, julgue as afirmativas abaixo:

(©® Se a lagoa for um recurso comum, ou seja, se qualquer um puder entrar e
pescar, entdo haverd n* barcos, de tal sorte que f(n*)/n* = ¢, ou seja, cada
pescador obterd uma receita de pesca igual ao custo.

Se a lagoa for propriedade privada, seu proprietario utilizard n** barcos de
pesca, de tal modo que f'(n**) = ¢, em que f’ é a derivada de f.

Trata-se de uma situagdo em que cada barco gera externalidades negativas
para os dematis.

Se a lagoa for um recurso comum, a criagdo de um direito de propriedade
privada sobre ela levara a uma producao eficiente de peixes.

® 60 © 06

O carater de recurso comum gera uma pesca excessiva de peixes do ponto de
vista social.
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SoLugAo

Verdadeiro. Enquanto o volume de pesca por barco for superior ao necessario
para cobrir o custo do barco, havera estimulo para a entrada de novos barcos,
visto que, para cada proprietdrio de barco, trata-se de uma atividade com lucro
econdmico puro.

Verdadeiro. No casso de propridade privada, o proprietario maximizara seu
lucro ao igualar a produtividade marginal dos barcos f'(n) ao custo marginal
de manutencdo dos mesmos c.

Verdadeiro, uma vez que a funcdo de produgdo f(n) estd sujeita e rendimentos
decrescentes, cada novo barco contribuira para reduzir a produtividade média
dos barcos existentes. Com isso se um pescador troxer um novo barco para a
lagoa, ele imporad uma redugao na produtividade média dos barcos dos outros
pescadores. Essa reducao é uma externalidade negativa.

Verdadeiro. A condicdo de exploracdo eficiente da lagoa, implica a maximiza-
cao do valor liquido da atividade pesqueira. Este valor é dado por f(n) — cn.
Caso seja definido um direito de propriedade privada sobre essa lagoa, seu
proprietario considerard esse valor como seu lucro e, escolhera operar com o
numero de barcos que torna esse valor maximo.

Verdadeiro. Havendo rendimentos decrescentes o valor de n para o qual
f(n)/n = ¢ é superior ao valor 6timo de n para o qual f'(n) = c.

QUESTAO 10 |

Um monopolista produz um certo bem de acordo com uma tecnologia para a qual

7

o custo marginal de produgdo é constante e igual a 4. Existem N consumidores
idénticos e de tal sorte que a demanda inversa agregada por esse bem é dada por
P =10— Q, em que P é o preco e Q a quantidade total demandada. Julgue as
seguintes afirmativas:

©

O)

Se o monopolista aplica a regra de mark-up como regra de preco, entdo o
preco de monopdlio é P, =7 e a quantidade produzida é Q,, = 3.

A perda de bem-estar (ou deadweight loss) decorrente do uso da regra de
mark-up pelo monopolista é DWL =09.

Suponha que em vez da regra de mark-up, o monopolista adota uma tarifa
bipartite (two-part tariff), sequndo a qual ele cobra, de cada consumidor, uma
tarifa de entrada iqual a t = 18/N e depois cobra o custo marginal por cada
unidade ofertada. Entdo o monopolista produzira a quantidade socialmente
eficiente.

Adotando uma tarifa bipartite, o monopolista jamais poderd obter um lucro
maior do que aquele obtido mediante a regra de mark-up.

Se o monopolista pratica discriminacdo perfeita de precos, entdo seu lucro
privado coincidira com o excedente social.
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SoLugAo

(© Verdadeiro. Entende-se aqui a regra do markup como a regra que preconiza
que o preco de demanda p dever ser tal que p = %, 0 que equivale a
igualar receita e custo na margem. A receita marginal é 10 — 2Q. Igualando

essa receita marginal ao custo marginal constante e igual a 4, encontramos
Q=3eP=10-0=7.

(» Falso. A perda de peso morto do monopdlio é dada pela area abaixo da curva
de demanda e acima de sua curva de custo marginal calculada entre a quan-
tidade efeitivamente produzida pelo monopolista e a quantidade de producéo
eficiente (que iguala preco de demanda ao custo marginal de produgdo). No
caso do presente exercicio, esta é a area cinza do grafico abaixo:

CMg =4
3 —
=10-=20 P=10-0
1 — .
0 T T \ T 1 T T T T \ T Q

Portanto, DWL = 3—§3 =45

(@ Verdadeiro. Seja g; a quantidade demandada pelo consumidor i para i =
1,2,...,N. Se todos os consumidores sdo idénticos, entdo g1 = g2 = --- =
gn =g, 0Q=)_qg; = Ng, e afungdo de demnada de um consumidor individual
pode ser expressa por P = 10— Ng. Se o monopolista cobrar um preco igual
ao custo marginal P = 4, entdo a quantidade demandada por cada consumidor
serd (4 =10—-Ng =) g =9N.

A malor tarifa de acesso que o monopolista poderd cobrar serd dada pelo
execedente que o consumidor auferiria caso se defrontasse com esse preco e
ndo pagasse tarifa de acesso. Este é dado pela drea T da figura que se segue,
sendo T = (3 x6)/2= %. Ao fazer isso, o monopolista ndo apenas produz a
quantidade eficiente, isto é a quantidade para a qual o preco de demanda é
igual ao custo marginal, como também conseqgue capturar todo exedente social
gerado.
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(® Falso, conforme podemos verificar com os dados do presente exercicio. Caso
o monopolista opere de acordo com a regra do markup, vendera 3 unidades a
um preco igual a 7 obtendo o lucro 7 = 3x7—-3x4 =9. Caso ele pratique a
tarifa em duas partes do item anterior, obtera um lucro de 18N por consumidor
e, portanto, um lucro total igual a N x 18m = 18.

(®» Veradeiro. A discriminacao perfeita de precos consiste exatamente na criacdo
de um estrutura de precos especifica para cada consumidor tal que a) todos
os consumidores sao induzidos a consumir a quantidade eficiente do bem e b)
todo excedente gerado é apropriado pelo monopolista.

QUESTAO 11 |

Considere o jogo simultdneo na forma estratégica abaixo e julgue as afirmativas a
sequir:

Jogador 2
Estratégia A Estratégia B
Jogador 1 Estratégia A 2,1 0,0
Estratégia B 0,0 12

(© Trata-se de um jogo seqiiencial.
() Ha apenas um equilibrio de Nash, formado pelo par de estratégias (AA).
(@ A estratégia A é estritamente dominante para o jogador 2.

® O jogo acima é do tipo “dilema dos prisioneiros”.
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@ O jogo acima é do tipo “batalha dos sexos”.

SoLugAo

Falso. Por se tratar de um jogo simultaneo, ndo pode ser um jogo sequencial.

© G

Falso. Os pares de estratégias (AA) e (B,B) constituem dois equilibrios de
Nash. Ha ainda um terceiro equilibrio de Nash em estratégias mistas.

(@ Falso. Uma estratégia é dita estritamente dominante quando ela é a melhor
resposta para qualquer estratégia adotada pelo outro jogador. A estratégia
A é a melhor resposta do jogador 2 caso o jogador 1 escolha a estratégia A,
porém, caso este escolha estratégia B, a melhor resposta do jogador 2 também
seria escolher a estratégia B.

(3® Falso. Um jogo do tipo dilema dos prisioneiros é caracterizado por a) os dois
jogadores terem estratégias dominantes e b) o tnico equilibrio em estratégias
dominantes é Pareto inferior a um outro resultado do jogo que néo é equilibrio
do mesmo. Nesse jogo temos: auséncia de estratégias dominantes e dois
equilibrios de Nash eficientes no sentido de Paretos.

(® Verdadeiro. Esse jogo é estruturalmente igual ao jogo “batalha dos sexos”
que vimos em sala de aula.

QUESTAO 12 |
Jogador 2
coopera ndo coopera
coopera 11 -1,2
logador 1 ndo coopera 2,-1 0,0

O jogo acima é repetido infinitas vezes. Seja 0* o menor fator de desconto in-
tertemporal que permite implementar a lista de estratégias Pareto-eficientes como
equilibrio perfeito de subjogo, em que a ndo-cooperagao é punida com o equilibrio de
Nash Pareto- dominado para sempre. Calcule 100 x 0* (isto é, cem vezes ).

SoLugAo

O menor fator de desconto intertemporal que permite implementar a estratégia
trigger descrita no exercicio é aquele que deixa cada jogador indiferente entre nao
cooperar indefinidamente e cooperar indefinidamente (supondo que o outro jogador
cooperara na primeira rodada). O ganho de cooperar indefinidamente é

1
1 2 3=
+0+4+0°+90 T3

O ganho de ndo cooperar indefinidamente consiste apenas no ganho imediato de 2
na primeira rodada, visto que apds isso, o outro jogador ira punir o primeiro jogador
optando por nunca mais cooperar. Assim, o nosso 0* deve ser tal que

1 L]
1_5*_2:>6 =5




18 ROBERTO GUENA

Assim, 100 x 0* =50

QuEsTAO 13 |

Considere uma inddstria com 35 firmas, todas com a mesma fungao de custo dada por
c(qi) = 2q:, em que q; é a producdo da firma i (i =1,...,35). Defina Q = 2?21 5q;
. A demanda de mercado é dada por p(Q) = 362 — 20Q. Supondo que as firmas se
comportam como no modelo de Cournot e dado que elas sdo idénticas, cada firma
produzird a mesma quantidade g*. Determine g*.

SoLugAo
O lucro da empresa i é dado por
35
m=p(Q)qi—2qi = [362=2 | qi+) q; | | ai—2q
prt

No equilibrio de Cournot, essa empresa deve escolher g; de modo a maximizar seu
lucro dadas as quantidades produzidas pelas outras empresas. A condigao de maximo
de primeira ordem é

35
ggz =0= 360—4q,~—2;qj =0
i
No equilibrio de Cournot, essa expressao deve ser valida para todo i =1,2,...,35.
Assumindo agora, que, no equilibrio, para quaisquer i,j =1,2,...,25 q; = q; = q°,

obtemos
360 —4g" —2x34g"=0= g* =5.

QuEsTAO 14 |

Suponha que existem dois agentes e que existe um bem publico e um bem privado,
ambos disponiveis em quantidades continuas. A provisdo do bem publico é dada por
G =g1+ g2, em que g; é a contribuigdo do agente i (para i =1,2) para a provisao
do bem publico. A utilidade do agente 1 é u1(G,x1) = 3V/G + x; e a do agente 2 é
u2(G,x2) =5V G +x2 , em que xi é o consumo do bem privado pelo agente i (em que
i =1,2). Determine o nivel G* de provisédo eficiente do bem publico.

SoLugAo

Para resolver esse exercicio, devemos supor que as contribuigdes g1 e g, sédo
medidas em unidades do bem privado, de tal sorte que o custo marginal de provisao
do bem publico sera igual a 1 unidade do bem privado. A condicao de provisdo 6tima
do bem publico é que a soma dos valores absolutos das taxas marginais de substituicao
(medindo-se o bem publico no eixo horizontal) seja igual ao custo marginal de provisao
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do bem publico medido em termos de unidades do bem privado. As taxas marginais
de substituicdo dos agentes 1 e 2 sdo, respectivamente
3 5
TMS||=—— e |TMS)|=——.
TMSI=5ve o M=o
Desse modo, G* deve ser tal queira

3 5 8
——t——=12——=2=G"=16
WG 2V/G 2VG

QuEsTA0 15 |

O Sr. Principal (doravante P) possui um pedaco de terra e deseja contratar o Sr.
Agente (doravante A) para plantar batatas em sua propriedade. A producdo de batatas
¢ dada pela funcdo y = 8/, em que x é a quantidade de esforco despendida por A
na plantagdo. Suponha que o prego do produto é igual a 1, de modo que y também
mede o valor do produto. Ao exercer o nivel de esforgo x, A incorre em um custo dado
por c(x) = %xz . O contrato entre os dois é o de aluguel, ou seja, A paga a P uma
quantia fixa R e fica com o excedente s = y — R. A utilidade de A é u(s, x) = s — c(x).
O problema de P é maximizar seu lucro 1 = y —s, dadas as restrigdes de participacao
e de incentivo de A. Calcule o valor 6timo do aluguel, R*.

SoLugAo

O enunciado ndo deixa muito claro qual é a restricdo de participacao do agente.
Assumiremos que esta restricdo seja u(s,x) > 0, isto é, que caso o agente rejeite a
proposta de trabalhar para o principal, ele ndo terd acesso a qualquer fonte de ganho
alternativa.

Se o agente escolher trabalhar para o principal, sua utilidade serd dada por
u(s,x) = s—c(x) =8yx — R — %xz. Ele deverd escolher um valor x* para x que
maximize essa utilidade. A condicdo de maximo de primeira ordem é

4 X
=2 =7 =8=x" =4

Vx 2
Assim, o produto obtido sera
y* =8vx* =16.
Como o lucro do principal é m = y — s = R, para que esse lucro seja maximo, ele
deve escolher o maior valor de R compativel com um nivel de utilidade ndo negativa
para o agente:

*2 2
BVF—R—%:o:sﬂ—R—%:o:R:m
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